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12 SUITES ET SÉRIES DE FONCTIONS
I Suites de fonctions
1) Convergence
2) Théorème de continuité pour une suite de fonctions
3) Théorème de la double limite pour une suite de fonctions
4) Intégration d’une suite de fonctions
5) Dérivation d’une suite de fonctions
6) Extension
II Série de fonctions
1) Convergence
2) Théorème de continuité pour une série de fonctions
3) Théorème de limite pour une série de fonctions
4) Théorème d’intégration d’une série de fonctions
5) Théorème de dérivation d’une série de fonctions
6) Extension
III Approximation des fonctions d’une variable réelle
1) Approximation par des fonctions en escalier
2) Théorème de Weierstrass

QUESTIONS DE COURS
• Etudier la convergence simple, la convergence uniforme et la convergence uniforme sur tout segment

de la suite de fonctions fn(x) = nx exp(−nx) sur ]0,+∞[.

• Montrer que la fonction ζ : x 7→
∞∑

n=1

1

nx
(fonction Zeta de Riemann) est continue sur ]1,+∞[.

• Déterminer lim
1
ζ et lim

+∞
ζ.

• Etudier la convergence normale et la convergence uniforme de la série de fonctions
∑ xn

n
sur

[−1, 0]

• Etudier la convergence uniforme de la série de fonctions
∑

xn+1 lnx sur ]0, 1].

SEMAINE SUIVANTE :
Probabilités (I)


